MATEMATUERA 2

IIpsu xosokBujym (19.4.2008) - I'pyna 6

1. Vctmraru menpekuaroct Gymrknuje f: R? — Ry rauknm (0,0) axo je

25 4 4P 23 4 P
) ) 070 Ty 5 070
a) flzy) = 2% + (z,y) # (0,0) Cb) flry) =< 2+ 4t (z,y) # (0,0) ]
0, (z,y) = (0,0) 0, (z,y) = (0,0)
Pewetse: a) VI3 mejemmarkocTn
jz° lyl° y!
Sl < AT+ = el L <ol +

cnemn |f(z,y)| — 0 xama (z,y) — (0,0), a To 3maum ma n f(z,y) — 0 xama (z,y) — (0,0). Karo
je f(0,0) =0, pymrmuja f je menperumna y taurm (0,0).

1
b) N3 f(0,0) =0 u f(x,0) = i +oo kaga ¢ — 04 caemm na gpyseuuja f y taukm (0,0) nma

MPEKU I, OMHOCHO HUje HETPEKUIHA .

2. Oxpemuru Tejropos moauMHOM APYTOT pena Koju y okoaunu tauke M (1, —1) anpokcumupa
dyuruujy f: (z.y) — z medpuHUCAHY UMIUIMIUTHO ca

Brayz+a -2 +1=0 z2>0.

Pewewe: 3a 2 =1 w y = —1 u3 mare jemmaxoctu u yciosa z > 0 mobujamo |z(M) =1].

ITudepennupameM IO T garTe jeJHAKOCTU MMaMO

3222, +yz +ayzl, + 22 =0, (1)

omakie 3aMeHoM T = z = 1, y = —1 mobujamo |z, (M) = —1/2|.

Cunnyno, qupepeHnrpameM aare jeJHaKOCTH M0 Y MMaMo

32%2, + 2 + wyz, — 4y = 0, (2)

olakye I00ujamMo z;(M) =-5/2|.

Hudpepenmupamenm jemnakoctu (1) mo = m 3amerom z =2z =1, y = — m 2z, = —1/2 nobujamo
205 (M) = —9/4|, a nupepennupamem jemnakoctu (1) 0O Y U 3aMEHOM HABEJEHUX BPEIHOCTH,
Kao u z, = —5/2, nobujamo z, (M) = —21/4.

HupepenmupameM jenHakoctu (2) mo y u 3aMeHoM oarosapajyhimx BpemsocTnm mobujamo

2 (M) = —57/4|.

Y

Ys3umajyhm y 063up BpeAHOCTH TapIUjaJJHUX W3BOAA TPBOr W Apyror pena ¢yarunje f y
Tauku M mmamo

1
To(z,y) = 2(A) +dz(A) + 5d*2(4)
1 5 9 21 57
= 1l—=(z—-1)—= —(x—1)2-(z—-1 1) - = 1)
s@=—1)—g+1)-2@-1)"-@-Dy+1) - +1)
= —4—ZT—§ —97:2—57y2—§;m/



3. Oxpemurnu nokanHe ekcrpemyMe ¢pyErmuje f: RT x RT — R nmare ca f(x,y) = 2%+ y? npn
YCIOBY Y = X + V.

Mpso peuwewe: W3 yciosa ciaemu y = Ll (jep je * # 1), na je (upum TOM yCIOBY)
> _
fay) =2+ —— = (@)
,y - (.T _ 1)2 - g M
Kako je
2z
g'(z) = m(m —2)(a? =z + 1),

TO YHKOUja § V TAYKM & = 2 MMa JoKaJHN MUHUMYM. [Ipema Towme,

fmin,:z;y::zt+y = f(2’ 2) =38 ‘ .

Apyro pewewe: 3a JlarpamxkoBy ¢ymrumjy F', rme je

F(z,y) =2+ y* + Azy — 2z — y),

UMAaMO
Fo=2c+Xy— X F,=2y+Xx— A\

s jemmakoctu Iy, =0 u F, =0 nobujamo 2(x —y) = Az —y).

Axo je x = y, Taga u3 maror yciosa ciaemu z = 2 (jep je z > 0) mu A = —4, na umamo
crammonapuy Taury A(2,2). Axo je A = 2, tama mmamo cucrem = +y = 1, zy = 1 roju mema
peasiHuX pellema.

Kaxo je F; =2, Iy}, =\, F), =2 u dy = —dx npu natoMm ycroBy, To je
d’F(A) = 2dz* + 2\dxdy + 2dy?
= 2dz? — 8dxdy + 2dy?
12dz?.

[Ipema Tome, d?F(A) >0 3a dr #0, ma f y Taukn A UMa JTOKATHU MUHUMYM.

Ilparan Hopuh



